Zakladni véta

Véta (o rozkladu na parcialni zlomky)
Necht P a @ jsou nesoudélné polynomy splnujici deg P < deg Q. Necht

Q(x) = (x—a1)™ - (x—a))™ - (x* 4+ byx 4+ c1)™ - - (x* + bex + cx)™

mj, n; € N, kde vSechny linearni cleny i vSechny kvadratické cleny jsou po
dvou riizné a navic zadny kvadraticky ¢len nema redlné koreny. Potom

! m;j k n; . .
P(x - - Bix+ C
i=1 m=1 X o 2 j=1 n=1 (X2 + ij + Cj)n

pro néjakd Al Bi CJ € R. Takovy rozklad je navic uréen jednoznaéné.
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Jak integrujeme parcialni zlomky

Na integraci vétSiny parcialnich zlomki staci znalost zakladnich substituci

a tabulkovych integrala.
Pomoci linearni substituce dostaneme:

/ A dx < Alog |x — al, pro k=1
(x—a)k 7 | Ze(x—a)t K, prok>1.
Dale

A 2B
/ﬂdx:é/ﬂdx
x2 + bx + ¢ 2] x2+bx+c

2x+ b %—
</(x2—|—bx—|—c dXJr/(xz—&—bx—&—c)k o

a pomoci kvadratické substituce ziskame:

/ 2x + b c ) log(x* + bx + ¢), pro k =1
(2 bx+c)k | (x4 bx+ o)tk pro k> 1.

)
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Jak integrujeme parcialni zlomky

Integral dx prevedeme pomoci linedlni substituce (az na
& x>+ bx+c + bx+c P P (

[tiplikati konstant a integral | ——— dt.
multiplikativni konstantu) na integr /t2—|—1)

dt = arctant. Pro k > 1 jde o trikovy

Pro k = 1 pouzijeme /

integral na per partes.

t24+1



Zavérecné poznamky

Pokud deg P > deg Q potom je potreba nejdrive vydélit polynom P
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Rozklad na parcialni zlomky pak aplikujeme na 0 a polynom R

integrujeme standardnim sptisobem.
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Priklady na procviéeni:/ ﬁ dx, /m dx,

1 sin x cos x sind x
- 5 dx, —— dx, T dx
SIn X COS= X 1+sin’ x cos™ x




